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SUR L'AIRE DU TRIANGLE SPHÉRIQUE;

PAR M. LEBESGUE.

Soient a, b,c les côtes, A, B, C les angles et S la
surface d'un triangle sphérique. L'équation

donne d'abord
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simplifiant par les valeurs de sin et cos de > for-

mule de Delambre, il vient d'abord
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puis, en éliminant cosC,
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c'est la formule de Lhuilier.
Si Ton représente par a, |3 , y les arcs de grand cercle

qui unissent les milieux des côtés a , £, c, on déduit de
Téquation ( i ) , à cause de
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les suivantes :
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Si nous représentons par A', B', C' les milieux des
côtés a, è, c, on sait que le volume V du parallélipi-
pède, dont les deux arêtes contigués sont O A', OB', OC'
(O étant le centre de la sphère), est donné par l'équa-
tion
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Mais l'équation ( 2 ) donne

a b
cosa — h cos' -

2 2

de sorte qu'on a
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Ce théorème est de M. Cornélius Keogh, qui a fait d'in-
génieuses recherches sur la trigonométrie.

Cette expression du volume V' montre bien que le
nom de sinus de l'angle solide OA'B'C' donné à V; est
mal choisi. Il a été employé par M. Staudt, avec lequel
M. Keogh s'est rencontré dans des recherches relatives
aux polygones.
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