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SOLUTION DE LA QUESTION 186

(volr t. VLI, p. 157) ;

Par M. COMBESCURE.

Etant donnée la base d’un triangle curviligne formé
par trois arcs de parabole ayant le méme foyer, le lieu du
sommet, lorsque I'angle fait par les deux cétés est con-
stant, sera un ovale de Descartes.

L’équation polaire d’une parabole est, entre les coor-
données r et 6, issues du foyer,

= i ,
T 1—cos (§—¢)

p et ¢ étant deux constantes arbitraires dont la significa-
tion est trés-connue. En faisant passer la parabole par le
point (ry, 6,), on aura

1— cos (6,— ¢) sin? £ (6,— ¢)
—_r——— U r=roa—a
1— cos (0 —e) sin? £ (0 — ¢)

Pour une deuxiéme parabole de méme foyer et passant par
un point (74, 8, ), on aurait semblablement

sin®  (0,— w)
=n sin? 4 (6 — m).
Ces deux équations prises ensemble déterminent les coor-
données r, 6 du sommet du triangle parabolique; mais il
faut y joindre la condition relative a I'angle au sommet.
Or p et v étant les inclinaisons respectives des deux para-
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boles sur le rayon vecteur r, on a

rd® do

1
tangl.l-: —;:m:'—'cot;(e—e),

: 1
tang v =—cot;(9—w);

\ A :
d’ou, en appelant 3 Pangle donné au sommet ,
A I
tang = tang (p — v) = tang ;(s——w), £ — w=A.

En éliminant ¢ entre les deux équations

r__sing(6—c¢) r_sind(04+ A —¢)
rsini(6—e) r, sins(0+A—¢)
on aura I'équation du lieu cherché entre’r et 6, et il fau-

dra s rappeler que, dans 'équation ainsi obtenue, Vr,,

Vrs sont censés comporter le signe ==. Ces équations don-
nent d’abord

]
- - . . . tangi(
s/r+ \/r‘_sm-}(e,-—a)+smll(9—~e)_ an{”< 2 >

Vr—n sniO——sint0—9T (0_:_9)
2
0, + 6
_ t s L A —
Vr+vn_ ané”( 2 " s>.
— o 91_6 )
Vr—yrn tang%<—2—>
or

= 0 0 6 0
lang%(‘i‘_‘_‘z‘go_’._A):tangg(':— —e— 1_: —i—A—-e)
‘0 0 0.+ 6
tang + (—‘—:————-——s) — tang (——_:— +A—e>

0,6 9 ;
1 lang + (—-'——:——-—e\ (ang%(—r:e—l—A-—s)
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donc, en appelant A le premier membre et ayant égard aux
équations précédentes,

Wr—=vr) (Vr—=yr) + {r+Vr)(Vr+yr)

k — —_—
< tang % 7 0 tang 9’2—9

= (74 yr) W7 + V7 tang 7

— (7 + yr) (V7 — ) tang °‘;°-,

ce qui se réduit a
sin — ><r+ [\/r.sm 9—A—9)—\/r_'zsin§ (6: + A—O)]

= \/?—-\/?.\/?,siné(e.—-o,—A)z

ou, par une introduction facile de nouvelles constantes
2va, b, «,

r+2 ﬁsm (O—a yWr—b=o0;
d’ou
\/F:\/Esin—;(e—a)i\/asin’%(e—-—a)—kb

et, si I'on veut,

\/?:\/;sinlzei\/asln’—;—9+b,

équation d'un ovale de Descartes.



