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47 )

THÉORÈME SUR LES CARRÉS DES COTÉS DUN TRIANGLE
RECTILIGNE ( * ) .

I. Lemme. Soient A , B, C les trois sommets, et «, &, c
les trois côtés respectivement opposés, et S Taire du
triangle ABC; on a la relation

4 S (cot A -+- cot B -h cot C) = 02 -h b -h c\

Démonstration. On a a2 = b* -f- c2 — 4 S cot A , et
encore deux équations analogues-, ajoutant les trois équa-
tions membre à membre, on obtient la relation indiquée.

II. Théorème. Sur chaque côté du triangle ABC on
construit extérieurement un carré. Soient A', B' , C' les
centres des carrés construits sur BC, AC, AB-, on aura

aireA'B'C' w— - — - = i + £ cot A -h cot B 4- cot C ).
aire ABC

Démonstration. Conservons la même notation que
dans le lemme. L'aire de l'hexagone AC'BA^B' est

évidemment {- (a* -h b* 4- c2) -h S : on a AC7 = - = ;
Va

A B ' ^ : — ; CAB' = iï + A . donc Faire du triangle

bc S
CAB' est égale à -j- cos A = - cot A \ de même,

S S
aire B' CAr — - cot C ; A' BCr = - cot B ;

donc

aire A'Br C = }(a7 -f- b2 -hc2; -h S — {S(cot A -h cotB -j-cotC),
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( 48 )
ot, d'après le lemme,

aire A'B'C'nr S[i + j (cot A + cot B -j-cotC1].
C.Q.F.D.

III. Si l'on construit extérieurement un carré sur
chaque côté d'un triangle rectangle , l'aire du triangle
qui a pour sommets les centres des trois carrés est égale
au carré formé sur la demi-somme des côtés de l'angle
droit.

C'est une conséquence immédiate du théorème pré-
cédent.


