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DÉTERMINATION

de la fraction continue périodique à un terme, en fonction du

nombre des fractions.

D'après M. Clausen (Th.) d'Altona (Journ. de Crelle, t. 3, p. 87).

Soit la fraction continue ila-\-iia-\-i : a -f-

et n le nombre de ces fractions ; soit 9 (n) la valeur de cette

fraction, on a évidemment <p (n -f- 1 ) = ; ou

p(/ i+ 1) = 1, (1)
posons :

ainsi l'équation (1) donne F («—1) -\- aF (n) = F (n-\-1).

On satisfait à cette équation en posant F (n) = Kpn ; et on

trouve pour déterminer (3 l'équation (33 — ̂ p — f = 0 ; dési-

gnons par fi' et p" les racines de cette équation. Il vient :

F (n) =Rprtt + K'p"n ; or F (0) == 1 -, F (1) = n ; donc
A xr i i r f

a = Kpf -+- K'p"
d'où

et

F (rt) = ^ = p ' [(l5"-^)^"1 + (««-P1)F] ;

mais :

; donc ¥ (tt) = ( y
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comme on a p'p" ~ 1, il vient :

Cette fonction est symétrique, relativement aux racines

, p", elle est donc rationnelle en a ,• et on ne peut avoir

' = P" à moins que a = 0 ; ce cas est exceptionnel. On a

' ; l a S u b s t i "

tution dans Téquation (3) suffit pour démontrer cette identité.

TVote. 1° Les propriétés des fractions continues, comprise

celle qu'on vient de lire ; 2° les théories des plus grands com-

muns diviseurs, numériques et algébriques ; 3° la méthode

d'élimination de Bret, pour deux équations à deux inconnues;

4° l'analyse indéterminée du premier et du second degré ; 5° la

théorie des séries récurrentes ; 6° l'intégration de certaines

équations auv différences finies, sont des opérations iden-

tiques et conséquences immédiates d'un algorithme proposé

par Euler, pour exprimer une fraction continue. ( Voir

Journal des Mathématiques de M. Liouville.)

Nous reproduirons ce travail, avec quelques changements

dans les Annales. Tm.


