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250 QUESTIONS

Démonstration dun théoréme de géométrie *
énoncé a la pag. 156 du présent volume ;

Par M. LEntrERIc, professeur au Collége royal de Mont-
- pellier, et M. TimmermaNs , professeur & I'Athénée de
“"Tournay.

~

ATV

THE’OREME. Deux tétraddres sont équivalens lorsque les deux
mémes droites indéfinies , non situées dans un méme plan, con-
tiennent , & la fois, deux arétes opposées de l'un et deux arétes
opposées de l'autre, et qu'en outre le rectangle de ces deux aré-
tes, dans le second , est céquivalent au rectangle de leurs corres-
pondantes dans le premier. i

Ce théoréme est un corollaire manifeste du suivant qui, en con-
sgéyquence, est le seul qu’il soit nécessaire de déwontrer.

THEOREME. Le volume dun téiraédre a pour expression le
sizi¢me du preduit des longucurs de deux arétes opposées quelcon-
gues , de la longueur de leur perpendiculaire commune , et du si-
nus tabulaire de langle qu'elles forment entre elles.

Démontration. Soit ABCD ( fig. 5 ) un téiraédre, et soit IF
la perpendiculaire commune & ses deus arétes opposées AB et CD.
H s'agit de prouver que le volume de ce téuacdre a pour ex-
pression :

%ABXCDXEFsz‘n.(AB, CD).

Pour y parvenir achevons le parallélogramme dout la face CDB



RESOLTUES. =51
est la moitié et dont BC est la diagonale; et svit G son quatriéme
sommet. Sur BA, BD, BG, comme arétes d’'un méme angle, cons-
trauisons un parallélipipéde. Soit K le sommet de ce paralldlipipéde
opposé & B et soient H et L ses sommets respeciivement opposés
a G et D,

Puisque EF est perpendiculaire commune aux deux droites AD
et CD , cette droite sera ausst une perpendiculaire commune aux
plans paralicles AG et CH qui contiennent ces deux arétes, et sera
conséquemment la hauteur da parallélipipede st Pon prend AG
pour sa base. Laire de cette base aura dailleurs pour expression
ABXBG X 5/n.ABG. ou parce que BG est égal et parall¢le a CD,
Vaire de cette base sera ABXCDXS8:n.(AB, CD) ; de sorte que le
volume da parallélipipéde sera exprimé par

ABXCDXEFxS8in.(AB,CR);

mais si l'on prend BH pour base du parallélipipéde et ABD comme
celle du téiradédre, ce tétraédre se trouvera avoir méme hauteur
que le parallélipipede et une base moitié¢ de la sicnne. Son volume
n'est douc que le sixi¢me de celui du parallélipipede; ce voluwme
doit donc avoir pour expression ‘

-(’; ABxCD<EF xSin.(AB, CD)

comme on l’avait annoncé.




