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ANALISE TRANSCENDANTE.

Note sur le Mémoire de M. VERNER , inséré & la page
165 du présent volume ,

Par M. GERGONNE.

QUELQU’UN vient de nous faire observer que plusienrs des résul—
tats obtenus par M. Vernier, dans son Mémoire , inséré & la page
165 du présent volume, se trouvent implicitement contenus dans
des résultats plus géndraux , antérieurement publifs par M. Cauchy,
L’auteur de celte observation est loin de prétendre , en la faisant,
ddprécier le travail de M. Vernier ; il veut senlement 1.° montrer
toute la fécondité des résultats obtenus par M. Cauchy ; 2.0 offrir &
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M. Vernier une sotte de vérification de ses formules qui ne pourra
que lui inspirer un nouveau degré de confiance dans les résul-
tats. de ses recherches.
Par exemple , dans le Bulletin des sciences pour 1822 ( pag.
169 ), M. Cauchy a donné la formule

el f(Cosp-{—\/—xSmp) =y +r fir) - dr ets.
o F(Cosp+\/—181np} ~s TF (@) . >

ot les termes qui suivent le premier, dans le second membre , ne

doivent point étre employés dans le cas particulier que M. Ver-

. A 3 ., fw)

nier considere. Or , si I'on pose, en général, —EE—__.cp(u) ,d’olt
u

flu ’

F\()) =up(u) , et gu'on nc garde que le premier terme du second
u

membre , il viendra

[T (Cospty/ SSinp)e(Cospty ZiSing)dp=y/ =i o
ou bien

[T V=i (f«’” V:>dp=\/ =f Fet)ar s

fiz cp(r)dr::—-\/:—xfjjfp\/:?. go(ep\/: )dp H

qui est exactement, aux notations prés, la formule (P), donnee
par M. Vernier, & la page 180,
Tom. XV. " 49
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En second lieu ; dans le XIX.® cahier du Jowrnal de PEcole
polytechnigue (pag. 575 ), si, dans la formule (7) de M. Cauchy,
on fait /=0, ¢v/—=, u/'=1, w’'=o0, elle devient

f;[§e'\/:-7f ue”\/:>—-f(u)§ dum—yy =5 f:;f (e" \"'—‘Xe"\/:?d‘, |
qui se réduit &
e S (VTN
ou bien
[ fif:u;duz;‘/;j f:ev\v:‘,f(ev\,;-,)dp |

on néglige ici A, & cause de I'hypothése de M. Vernier ; et 'on
retombe- encore ; comme on Voit , aux notations prés sur sa for-
mule (P)

Maintenant, si, dans la formule (3) du méme mémoire ( pag.

574 ) , on fait U+V\/::zu.e"-"'+"\f—‘,‘on aura

d(U-{.Xu‘/-—n) —P+V\/—I d(U+\\/—-x =(—14/ Tuc" 9+V\/—I

ce qui change les fonctions X et  de cette formule en deux au-
tres qui, substitues dans la formule (5) de ce méme mémoire,
donnent
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u/ iev”\/:l‘ e V=TS ev’\/::l— Uev’\/::;
2 ol £ ol - of £ o
u’ [ e e e -
v // o\ —1 . 0\/: v\/: v\/:—; ?
=(_I+‘/:> u'e ¢ e _ng ‘- u'e ds.
- ! 14 1Y @ ¢ S
e e e €

Si, dans cette dernitre formule , on fait /=0 , /=0, U=o,
¥/=1 , on aura

f —f(,du=(—14-y/ =) f v (c"v_‘) Edv;
. ° 89 )

d’ott

® K v=1 [ o= . 1 —_ 1 |
_ 1| ¢ )dm r f f@)du.;.\_/:'f f()da,
. o € ev 2 o 2 o

C'est aux notations prés la formule (Q) de M. Vernier > (pag. 185 ).




