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320 QUESTIONS

Démonstration de M. J. B. DURRANDE , professeur de
physique au coltége royal de Cahors ,et d’'un ABoNNE.

On sait que la tangente 4 une hyperbole, terminée & ses asymp=
totes, a son milieu 3 son point de contact avec la courbe; et que
de plus elle est égale et paralléle au conjugué du diamétre qui
passe par ce point.. -

Et, comme il est d’ailleurs connu que, dans.I'’hyperbole équilatére;
deux diamétres conjugués quelconques sont de méme longueur; il
s'ensuit que , dans une telle hyperbole , la tangente en un peint

quelconque, terminée aux asymptotes est double du rayon vecteur
du point de contact.

—

Si donc deux hyperboles équilatéres ont méme centre, et qu'on
leur mene, par leur point d'intersection des tangentes termindes i
Jeurs asymptotes respectives , ces tangentes , qui se couperont par
leurs milieux, auront une longueur commune, double de celle du
rayon vecieur du. point d’intersection des deux courbes; elles for-
meront donc , avec leurs asymptotes , deu x triangles rectangles dont les.
hypothénuses, de méme longueur , se couperont par leurs milieux,
et dont les sommets opposés se confondront.

Au moyen de ces considérations , le théoréme proposé - revient
3 dire que, s¢ deux triangles rectongles ayant des lzypotizél\wse:
ézales sont posés lun sur lautre de telle sorte que les milicux de
lears hypothénuses ainsi que les sommets opposés soient communs.,
et que les cOléds de Iangle droit de l'un fassent un angle demi-
droit avec les cotés de I'angle droit de lautre , les devzx hypothé-
muses se couperont perpendiculairement.

M. Durrande démontre cette proposition 3 peu prés comme il
suit : soient SCT, S8/CT/ (fig. 3) deux triangles rectangles ayant le
sommet C de l'angle droit commun et des hypothénuses égales
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ST et S/T/ se coupant & leurs milieux en P; en menant CP, cette
droite sera égale a la moitié des hypothénuses; de sorte qu'on
aura PC=PS=PS/, et qn’ainsi les triangles CPS et CPS’ seront
isoceles; en prolongeant donc CP au-dela de P vers V, les angles
extéricurs VPS et VPS’ seront respectivement doubles des angles
intérieurs PCS et PCS/; d'our il suit que la somme SPS/ des pre-
miers sera double de la somme SCS’/ des derniers; si doenc cette
derniére somme est un angle demi-droit, la premiére sera un an-
gle droit ; c’est-a-dire que les hypothénuses ST et S/I/ seront
perpendiculaires I'une & l'autre.

Pour parvenir au méme but, I'abonné déerit du point P comme
centre (fig.4), et avec la moitié des hypothénuses pour rajon.,
une circonférence, & laquelle les deux triangles rectangles se trou-
vent alors inscrits ; or les deux angles SPS/ et SCS’/ embrassant
ainsi entre leurs c6tés le méme arc 8§/ et ayant leurs sommets le
premier au centre et le dernier 3 la circonférence, il s’ensuit que
le premier est double du dernier, et que conséquemment si celui-
ci est demi-droit Pautre sera droit..
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