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QUESTIONS RESOLUES.

Solutions des quatre problémes de géomeélrie proposés
a lg page 236 de ce volume.
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Solution du premier probléme

Par M. C. CAsTELNAU , éleve du lycée de Nismes,

THE:' OREME. De tous les trapézes qui ont les deux mémes ¢dtés
paralléles , et la méme section perpendiculaire & ces cdtés, celui
de moindre contour est le trapéze isocéle , ¢’est-a-dire , celui dans
lequel la droite qui joint les milieux des cdtés paralléles est per-
pendiculaire ¢ leur direction commune.

Démonstration. Soit le trapéze isoctle ABCD ( fig. 2 ) et un
autre trapéze A/B/CD de méme hauteur , et dans lequel on ait
A’B’=AB; et conséquemment AA’=BB’; il s’agit de prouver que
le contour de ce dernier surpasse celui du premier.

La question se réduit évidemment a prouver que DA/4-CB/ est
plus grand que DA--CB.

Pour y parvenir, soit prolongé DA , au-dcla de A, de maniére
quon ait AE=AD et soit menée A’E.

Par cette construction, les triangles AEA/, BCD/ sont égaux ;
car on a AA’=BB/, AE=AD=BC, et Ang.A’AE=Ang.DAB=
Ang.CBB/; donc EA/=CB’.

Mais , dans le triangle DA’E, on a

DA/
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DA/4A’E>DE=DA-+AE ;

on aura done aussi
DA’4-CB’>DA+H4-CB. (*)

) La méme démonstration prouve trés - simplement , 1.° que, de tous les
triangles de méme base et de méme hauteur , le triangle isocile est celui de
moindre contour ; 2.° que , dans tout triangle, la droite qui va d’'un sommet
au milien du cdlé opposé est moindre que la demi-somme des deux autres cotéds,

Par un raisonnement tout a fait semblable & celui de M. Castelnau, on par-
viendra aisément & démontrer que , de tous les troncs de parallélipipédes dans
lesquels les arétes latérales et la section qui leur est perpendiculaire sont les
mémes , et ot deux faces latérales opposées sont des irapézes isocéles , celui
dont la somme des aires des bases , et conséguemment la surface totale est lg
plus petite est celui dans lequel les deux autres faces latérales sont aussi des

trapézes isocéles.
J. D. G.
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