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SUR LES DEGENERESGENCES DES SURFACES DESMIQUES;

Par M. Cua. Biocus.

M. G. Humbert a déduit, par un calcal ingénieux, de la repré-
sentation des surfaces desmiques au moyen des fonctions elliptiques,
unc dégénérescence de ces surfaces ('). On peut obtenir direc-
tement celle dégénérescence, et d’autlres encore, par un procédé
direct et trés élémentaire.

1. On sait (%) que deux tétracdres homologiques de quatre
fagons différentes définissent un faisceau linéaire de surfaces du
quatritme ordre (surfaces desmiques) comprenant le tétracdre
formé par les plans d’homologie. Si I'on prend ce dernier tétracdre
comme tétracdre de véférence, les autres tétracdres peuvent se
représenler par

(aX +BY +vyZ+3T =o,
gax+pv-~(z - 8T =o,

I
h (uX—{ﬂY—-‘(Z—FBT—:_o,
aX —BY+vZ 8T =o;
[ «X—BY—yZ—38T=o0,

X— Y+‘Z - 0T =
(ny sa B 1L + o,

'aX—i—ﬁY—}—*(Z—aT:o,
aX+BY—+Z+8T =o.

Ces équations donnent immédiatement des propriéiés fonda-
mentales élablies géométriquement par M. C. Stephanos (3).
Les tétraédres (1) et (11) font partie du faisceau

(A) a’¢x5+@bYk+«{$Z6+85T6
— 212;32){2 Y2—-),a‘2~(‘1X1Z2—— 20282X2T2
—op2yrY2Zt— 23282 Y2 T2— 2y282Z2 T2 - AXYZT = o.

(1) Journal de Mathematiques, 2°série, t. VII, 1891, p. 3¢6.

(?) Voir ma Note Sur les surfaces desmiques (Bull. Soc. math., t. XXXVII,
1909, p. 163).

(®) Bull. des Sc. math., 2° série, t. IlI, 1879, p. 434.
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Le tétraédre (1) correspond & A = 8283yo, le tétraédre (II) cor-
respond a A = -- 8af3y3, et le tétraédre des plans d’homologie a A
infini.

2. Si l'on fait tendre 3 vers zéro, les tétraédres (I) et (II)
deviennent des systémes de plaus passant par le point

X=Y=7Z= o,
et ces systémes se confondent. L’équation du faisceau devient
(B)  abXb BoYb4 yoZb
—2(a2B2X2Y2+ a2y2X2Z2+ B242Y2Z?) + AXYZT = o,

et I’'on retrouve la dégénérescence signalée par M. G. Humbert (').

3. Si l'on fait lendre y el & vers zéro, les Létraddres (I) et (1I)
deviennent des systémes de deux couples de plans doubles passant
par la droite X =0, Y = o, et le faisceau devient

(C) (a2X2— B2Y2)2 4+ AXYZT = o.

4. Sil'on fait tendre B, y et & vers zéro, les tétracdres (1) et (II)

se réduisent tous deux a
Xvr=o0

et le faisceau devient

(D) @ Xt + AXYZT =o.

Chaque surface de ce faisceau se décompose en un plan el une
surface du troisiéme ordre.

(1) II est facile d’obtenir les droites situées sur les surfaces du faisceau, ces
droites étant dans les faces du télraédre de référence. On peut reconnaftre qu’il y
a sur la surface correspondant i une valeur A du paramétre variable quatre co-
niques situées sur la quadrique

19802 B2y} (a2 X2 - B2Y? 4 y277) — MT? = o



