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UN SYSTEME DE RIQUIER ET LE CALCUL TENSORIEL;

(DEUXIEME PARTIE).

Par M. Lewis-Bavaro Rosinson.

Introduction.

Wilczynski a calculé les covariants et semi-covariants du sys-
téme

(I) { Yi+PuYi+Ppr1a)a+ quyi~+ quy:=o0,
Y+ PpuYy+puyas+ guyi+ guyr=o

sous le groupe de transformations
2
Yk =Zan (#)m,
A=1

y(l)—z 2( ) ‘,‘P))‘(x)n(l—p)x=f(5) (k=1,25l=0,1,2,...,m) (1),

A=1p=0

ou (é) est le coefficient de z? dans le développement de (1 + z)’.
Quand il s’agit des semi-covariants
z=fE =t

nous pouvons associer au systéme ci-dessus un systéme desemi-
tenseurs

k=r

2‘ | (r— k)l %l o A AL L=V,

- — 5! p)
[:+1-——(r—ri[Au FT +A”dA ]V1 (s=1,2,...,7),

(1) Voir WiLazynsK1, Projective differential Geometry, Chapter IV.
LXVII. 9
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ou les I dépendent de
Y1, Yo .7,1) .}"/‘37
Pij, P;Ii’ qij (i7j=1)2))

@11 g9
A=
Q9q oo
Ay = x93, Aga=— a,
Dyy=— A9, Aso= ays.

Nous avons étudié en détail le cas ou
r=2 (2.

Nous procéderons au calcul des semi-tenseurs dans le casgénéral.
Nous pourrons les trouver comme les solutions d’'un systéme
d’équations désigné par le symbole (A).

Ecrivons le systéme

A of
Qi (f) =2 + o
i) 2dp',-l 9q:;’
2
. AU/ *( Y i)
Wi (f) = _}',d ; +2"Pii +,}~‘l P)\id T Pix P +P)qu)‘i ’

d )
d)ii(f)E'—}’ia%—‘}’j'dﬁ

. of i o ., of of of
—+ M= — P g = Py —Ph Fa g — g )
)\gl (PAi opn; P o P de Pj o Q)qu_}‘i qix g0

Cherchons a résoudre le systéme

Qi (Ix) =0 (G J=12),

¥ii(Ix) =0 (k=1,2,...,r+1);
Po(It) =— (r — k+1) 14y,

Gy (Ix) =+ (k—1) Iy,

Bps (It) =+ (r — k+1) Iy,

Dy (It) =— (k—1) 1.

(A)

L’intégration du systéme

2;(f)=0,  Wy(f)=o, E;(l=o (9

() Voir Comptes rendus (Doklady) de I’ Académie des Sciences de I'U.R. S. S.,

1937, p. 411.
(3) Voir Projective differential Geometry, loco-citoto.
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nous donne un systéme complet de semi-covariants. L'intégration
du sysiéme (A) nous donne un systéme complet de semi-tenseurs.
L’intégration du systéme (A) est équivalente a I'intégration du

systéme suivant

Q;(f) =0,  ¥y(f)=o,
k=r+1
()= Y, r—k+Dka gl =o,
k=1
k=r+1

I
D44 (f) + (k—1) <L =o,
(B) ( E oI
k=r+1
Do (f) + 2 (r—“k"'l).lk;{-’; —o,
k=1
k=r-+1
()= Y, k=Dl gl=0 ().

k=1

Une intégrale premiére du systéme (B) peut s’écrire

fi=yilra—ryi™ yalr+ irr,_zl“)ﬂ“’y% La (1) s L
Nous tirons une chaine de solutions f;,, de la premiére solution
ainsi
aJ /]
Ssr= Yidy—i-#-Yz-d?; s (s=1,2,...,r),

ou
Yi= 2y, + yap1s+ y1p1,

Ye= 2y + y1P21+ Y2 Pss-

Nous avons aussi comme solutions

I = uq+ uss, J = wiyuss — ussttsy,
E 1 ,
) = D { Uy y3 — un ¥y} + (W11 — us2) Y1y |
F I 2 2
D = ) {u1s Y3 — Us1 Y7+ (w11 — us2) Y1 Ys },

(*) Voir RiQuIER, Les systémes d’équations ‘aux dérivées partielles, p. 502.
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w=2p’y, — bqu+p}, —+ P12pas,
Uss = 2P o — 4 Q12+ P12 (P11-+ Pas),
Usi=2 '24 — bqa1+ pr (P11 + pa),
Use==2DPhy— 4 qs2+ P+ P12Pa1,

Y
DEIy‘ ‘I.
ye Y,

Par conséquent la solution générale du systéme (B) peut s’écrire

IH

(I){fhfh . ,fr+h] J; D D

ou ® est une fonction arbitraire.
Ecrivons

) G =P;=...=®,,,=o0.
Les ®; sont des fonctions arbitraires de

F
fh f?a ceey ]j'

Résolvons les ®; = o par rapport aux fy, fa, ...y fri1-
Nous aurons

f1=‘I"1§ l}—;: g—} E=1,2, ..., r+1).

ou les W sont des fonctions arbitraires.

Ecrivons

M_D(fl,fl’ ~"vf"+1)_
D(lh l!) cre Ir+l)

Les f sont linéaires par rapport aux L.

Pour cette raison, M ne dépend pas des I.

Désignons les mineurs du déterminant M par les symboles M;;.
Attachons-nous a résoudre le systéme f; = W'; par rapport aux I.
Nous obtiendrons

re1

‘11=ﬁ2,-m,,-w,- (G=1,2, ..., r41).
1 :
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Voila la solution générale du systéme (A) et le systéme complet
de semi-tenseurs.

Conclusion.
Si on veut calculer les semi-tenseurs qui dépendent de
yi ¥is P qu

il faut ajouter aux quantilés

LJ,

tous les semi-covariants restants de Wilczynski.




