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A
Le mémoire en question est intitulé "TJber Sétze von
Stone und Bochner” (Acta de Szeged, VI, 1933, p.184-198) et

se compose de deux parties (l.- Eheoréme de Bochner généralisé

I1.- théoréme de Stone) précédees d’une introduction.

Intruuvo t-ion

On considére un groupé continu a un paramétre t d’opé-
rateurs unitaires de | ’espace de Hiloert (Voir dans |’ exposé C
de ©eisarte, la définition d’un opérateur unitaire) . Ut dési-
gnant | opérateur, on aura

us lit = Us+t UO =1 (opérateur
identique;

JJt eat par hypothese une fonction faiblement continue de t |,
c’est a dire que (U.f.g) est une fonction continue de t,
quels que soient f et g

Le théoréme de Stone (Proceedings Nat.Acad., 16, 1930
p.173-175) affirm® que T admet une représentation spectrale

de la forme

(1) Ut «J  erEE
-CX?
les E. constituant une décomposition spectrale de | ’unite,
A
indépendante do t. D’une facon précise, (Of. |’ exposé F do

Chovalloy) les S.A sont des opérateurs de projection formant

une suite non décroissante ( B~ —B . ai X —n ), continuo



I1.-L.- 3

a gauche, aveo

_ A _ _
&@Mg*g() , ;y%OSK =1
La notation (3) signifie que | ’on a, quels que soient f et ¢
, _Cc+°° |Xt
(@) (utf.g) = 9 a (B Tf,gl
Jé.0o
et en particulier
i 3 -V
A7 =] O a
S et 0

Bn d’autres termes, le théore&o de Stone affirme quo
tout groupe continu a un parametre d’opérateurs unitaires est
engendrd par une transformation infinitésimale qui se met
sous la forme d’un opérateur hypermaximal

Ir +001A d (Cf. 3’exposé F).
J - 0«

Pour démontrer le théoreme do Stone, 13 faut, connais-
sant Ut , déterminer B}A * Ce prob3éme présente 3faspect par-
ticu3dier suivant 1 dans (3) , f eétant supposé fixé, 3e premior
membre est une fonction continue connue p(t); au second mem-
bre, {B f.f) est une fonction inconnue V( X ), bornée, non
décroissante, continue a gaucho, avec 3a condition supplémon-

taire : 3im. V(X ) =0
X ——00

D’ou 3c prob3emc : A qued3 3es conditions une fonction continue

p(t) (&4 va3eurs comp3exes) admet-elle une représentation de



Fourl ©r-Sti ©ltjos N +o#
(4) p(t) = 1 0 *d V(>v)

©o
V( X ) satisfaisant aux conditions énoncées plus haut ?
Dailleurs d V{A ) deésigne un© moaure de Radon |,
partout non négative, d© ma3s© totale fini©; inversement, une
telle mesure do Radon définit V(X) d’un© fagon unique.
La réponse est donnée par le théorfeme d© Bochner

(Vorlesungen uUber Pourriersch© Intégrale, p.74-76; Leipzig

1932) : il faut et il Buffit que p(t) soit do type positif
c’est a dire qud© |’on ait
m
(5> 1} p(t -t )P jr so
y* N V '
quels que soiont t/™......... tm réels on nombro quelconque, et
quels que soient Pj P complexes

Cette condition ©ntraino en particulier
1°- p(-t) = pJTT
2°- p(0) —0 , p(t) ~ p(0) , donc |p(t)] borné.

But du mémoire do F.RII3SZ : appliquer la tochniquc des séries
do Fourier, d’abord a la démonstration du théoreme do Bochner
{ sous l1l*hypothése p(t) mesurable , hypothese plus large quo
la continuité ; on détermine alors V( X) et | ’on montre quo

(4) a lieu prosquo partout pour t ), puis a la démonstration

du théoreme de ¢Stone déduit do celui do Bochnor ( on no sup—



