
NOUVELLES ANNALES DE MATHÉMATIQUES

C. SOUILLART

ÉMILE MATHIEU
Solution de la question 405
Nouvelles annales de mathématiques 1re série, tome 17
(1858), p. 192-194
<http://www.numdam.org/item?id=NAM_1858_1_17__192_1>

© Nouvelles annales de mathématiques, 1858, tous droits
réservés.

L’accès aux archives de la revue « Nouvelles annales de
mathématiques » implique l’accord avec les conditions
générales d’utilisation (http://www.numdam.org/conditions).
Toute utilisation commerciale ou impression systématique
est constitutive d’une infraction pénale. Toute copie ou
impression de ce fichier doit contenir la présente men-
tion de copyright.

Article numérisé dans le cadre du programme
Numérisation de documents anciens mathématiques

http://www.numdam.org/

http://www.numdam.org/item?id=NAM_1858_1_17__192_1
http://www.numdam.org/conditions
http://www.numdam.org/
http://www.numdam.org/


SOLUTION DE LA QUESTION 405
(Toir t. XVI, p. 401);

PAR M. C. SOUILLART,
Ancien élève de FÉcole Normale,

E T M. EMILE MATHIEU,
Professeur.

Étant donnée l'équation

(x3 4- j 3 4- z3 — 3xyz) (,r/3 4-y'3 4- z'3 — 3.r'y' z' )

= X3 4 ; Y3 4- Z3 — 3XYZ,

trouver les valeurs de X, Y, Z en fonction de x, j , z,
x , ƒ , z .

Le polynôme x8 + 73 + 2s — 3ays peut être mis sous
la forme d'un déterminant.

On a
x ' y z
y z x
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c' y z'
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— Sx'3

de même

z'3 — 3 j r V z' = —

On aura donc
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( '93 )

X = xxr 4 - y y' -h zz',

Y = Joy' -hyz' •+• z.r'y

Si l'on pose

le déterminant-produit devient
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Les valeurs précédente* de X , Y, Ẑ  répondent donc à
la question.

La formule

dans laquelle
= X3 H- Y3 -+- Z3 — 3 X Y Z ,

X = -r.r'

Z — .rz ' -+- y.r' -f- zy',

est un cas particulier de la formule
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(*) Ce résultat est énoncé dans YÀlgèbre de M. Bertrand , 2r édition.
Ann. de Mathématiques, t. XVII. (Mai i858.) l 3



( '94 )
dans laquelle on pose

X = xt' 4- y s' 4- zr' 4- . . . 4- sy' 4- tx\
Y = xx'-\- yt' 4- zs' 4- . . . 4- sz' 4- ty',
Z = xy'-t-yx'-h zt' 4- . . . 4- sx' 4- tr\

Par exemple, si les déterminants sont du quatrième
ordre, on a

' — x* 4-jr4 -— z4 -4- ux — 4 J 2 ^ 2 ~ 4^w22

/— ar'< -f- JK/4 — z'4 -4- a'4#— 4 J / 2 ^ ' Z ' — ^œ'u"*z'
X \ 4 - 4^ ' 2 / a' -4- 4 r' «' z/2 V 2*'V2 — 2«"/ J

= -X 4 - f - Y4 — Z" -f- Ü1 — 4Y2XZ
+ 4X2YU -f- 4YUZ2 + 2 X 3 Z - 2U2Y

en posant
X = xu H- j z r -f- zyf -h ux' ,
Y = xx' -\- yu' -\- zz' -4- uy',
Z = *ƒ' -f- yx' 4- ztt' -f- M' Z',

U = xz' 4-yy' 4- 2^' 4- ««'.


