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SOLUTION DE LA QUESTION 352,
Par M. DE ROCHAS,

Eleve a PEcole preparatoire de Sainte-Barbe. *

Etant donné le volume d’un secteur sphérique, trou-
ver la valeur extréme de [’aire totale. Discussion du

probléme.

Le volume d’un secteur sphérique est égal au produit
de la hauteur / de la zone qui lui sert de base par un

2 2 . . ,
facteur constant 37 R?: par suite, si le volume est donné,

h est une quantit¢ constante.



(97)
Deonc, pour connaitre les variations de 'aire totale du
secteur engendré par le secteur circulaire ACO tournant
autour de BO, aire qui a pour mesure

27 RA -+ nR(AB~+CD),

il suffit d'étudier les variations de AB 4+ CD.
Or, si nous appelons x Vangle AOB et y angle COB,

la question revient a chercher le maximum de

(1) R (sinxr + siny) =m,
sachant que

{2) R (cosr -~ cosy )= h.

Comme les angles x ety ne peuvent varier que de o i
180 degrés, leurs sinus seront toujours positifs; par suite,
an lieu de chercher le maximum de 1, on peut chercher
le maximum de m?.

Elevant au carréles équations (1) et (2) et les ajoutant,
il vient

2R ([t + sinxsiny —coszcos y ) = m? 4+ A*

ou

m? = 2Rt — cos{x + y)]— A%
Dans le sccond membre, il n'y a que cos (x + y) qui
soit variable; il est clair que m® sera maximum quand
cos (x +y) sera égal & — 1.

Mais alors
r 4 y =180

m =R (sinx + siny = 2Rsinz,

hA=R(cosx —cosy)=2R cosr,
d’otx

h . ViR — - —r
COST==nary  SIME == "oy i = ViR — .
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( 98)
Remplagant o par sa valeur en fonction du volume V
donné, il vient

, 3V \*  Vibr?Ri— gV
"= \/“‘ ~(rowe) =" e

Remplagant m par sa valeur dans Pexpression de ia sur-
face cherchée, on a pour cette surface s

3V V({4rR) —(3V)
=R T >R

On voit que la coundition de possibilité du probléme est

V<%WR .



