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Corp-a p-fidlgaes

.- Ce»pa no ibr -s_ .3#& >ri"o«a : r “pel de noti ong cortnnte
30i*nt R 2< corpa de:x» nombres r ti ormale, k » H ()
un corpa *>L* tirilo« fini d* 'lefr<: n, d fini oo-v 3fen8* b3e
O*a fonctions r tlonnelHa, & coefficiente ana R, d’une re-
clne 6 ’’on« equation de de”re n frr fduotibie dana R # k peat
etre confidt ré course aysto-aa hyseroonplexa sur H. d? bsse
1, & , 9r ... 0”™~\ ou pi«* genir«lanant «a b*«a E£.
al lea eon! n nenta da k linéairement Indi pensent* par
report a H ? I*clamant gnérlque da k «ara ninsi s
C* *C.+ ... ' . *Cc'tR
Dana k on diatlnrua I7s entiers. racine» d*une équrtion

norm; a ( coefficient de "x1s 3 ) ft ooeffiel anta entiers ra-

tionnels . On acmontre que ces entiers foment un anne -u

Un Idé ol dans k «Rt un en©amb3e”t IE~ienta <v tala quaf
I°- ai xe £dit, <t/ £IK ( -Wefit nodule):
! ai c<€ sin *t «i w ps* e ftler, ~ u; E /
3e» il 7 a on tntUv mtel que mcov soit entier pour tout
ol &ix.. Ml tous 1®e of 6 Oi enMera, |’idéal aat dit
entler . | chaque éué»*n% ~ da k correspond ITMdéal prin-
cipal ( ~ ) f«fa< de loun 1lta ']J< ntnte £co, coant: er

C tra que tout Héal/A"C « une baaa o'. *nFn<*ruk

3e “ue *out ~i--tfEaoit de 1« forma & ra*oi, + ...+ m”" o

nt«ndicra rati cmnela, et r*ciproquenent # 12r. particulier,

| “Idtéal (1) «jme u entiers de k » una te3l e co,, <2



I.-H.-1

Si Tdértl «nti”~r, on ¢ci It dea corirruenc»s entre
™. 1*T9de k - o0 » 7? 1"U-) signifia Lo- 6- - 11 n*y
a de»ns k ga’un mr.r« P ni Rentiers i1nconT’U3 entre eux de
¥¥0d » m

Un 1lesi entier est dit pre- 1gg ul 6~ a C}
entratna que v ~ Q ) on Men ~ ~ 0 (- ) * Cel» pose,
on d montre ; Tout I-iIjfel(entier ou non) peu* a*exprimer d*une~
wjnlerff st iIMang ar-ple { a 1Tordre prés) sons forme *un pro-
doit de yniaasncea fT a exposant« posififa ou négatifs) d1ll-

\*eux nranit-t"

Ccndair.ronB un 1 T entier KI et lea cl Osaer; de reetea
fuol. -Au- , ru*on ottient an ldentifiant entre €ox les entiers
de k cur sont corrrno domt ,4Y. : cas C' a* forint un «nneao
a un nombre fini d*tlcments . Pour rju cet Onneau aclt sons
divi&eurs <ro, 1l t ut pt il ouffit 6vldonnent que
ot un édeE-1 preroter © N>mcecr o>£, I nnr u e«t un
eorpe ( err ses éléments = C fenent p*r rapport a 1 mul-
tiplication un ~rnupe Tfini) ; cMst un corr?;, fini ou chiTnp
de GFloi8 : en peut le considérer co e extension ~inie du
corps des entiers rationnels raod.p , p ctent le plu petit
entier r~ti- nnel contenu «Juns Jp ( p asst premier , cor lea
cK s,erits r tintt«l« de forment an Idc -il prr-nier de 1* onne&a
dea entiers xaticnnela).

Ju ortatr "ir% 1*eme.-iU dea cl tafHtft de restes mod. S

n’eat p3ac un corps : c"/st pour tourner 1 difficulté rc-



guitant de 1*apporitl on a« tels am<* ux que JReusel a In-

troduit l'«e B~ rv«« -*z -fdiquea | on y < Mit «a oonai-
Kr,nt almul * n* -mt las Ttiaotilde restes iaod.® qn#]~ui
soit n
3#- Hombres p—ediqueb T I&ro deéfinition

Soit p premier r tlonnel . en considére une suit«* dfé-
lements , an an. ... , a™xe'pri«entant une cl»sas Ce

refites mod.p * de t'ile aorte que I’on ait 3 ®o. ( )
quels que soient n, k . Une tell»1 suite aax® sr>pelée un en-
tier p-adlgue A. tout entier rationnel a correspond tvi-

denment une t~lle suite, celle qu’on obtient en prenant
>

a™ = a ( ) ; le* réciproque rmfex»it psi? vriie; cette suite
e’ ppellera I’entier p-sdlqgue s . L s entiers p- “i-uea for-
ment un faneno : al

A» ( - QTSR ) et B=(h h”". ... )
on écrira 1T A+ B * ( a®~ DbM , arf ba ... )

et AB = ( a, .b, ....)

51 sng* e+ ( pH) d’ou a g U ( p7) ou *cilra A* O ( p*1)
91 i .0 (o ) quai que aolt n, A » O s 11 en résulta qua

1* nnelu d*s A est »an«? diviseur 3« zéro, c'r si A 0 (p™)

B .* C {’[§r f , on a . B £/ 0 (pTX ),0n peut donc forma*

bu moyen des A, nto corps des quotients i-le eigpa des nombres
p-adl guea- Tio**--"~ on forma le corps der r tlonnel 8 «u moyen
d a entiers ordinaires . Il eut ol«ir que al 3 C {p) .

/IB est enaore entier p-sdlqgue ; en particulier une fraction



r>ti inn«l 3e a/b est entier p—edlque &l b «et prenKr a p.

T»:-133PUTO9 ftt Fs 0O ( p~ 1T *t jc © (p~+’) , bm B~

«t b~ t (p) * -lene tr-ot m-hrf p-cdiive /B peut e*cexir#
0 G = a/B™ vt. tit un entier p- 1 70

pI,l

4 .—Hlen n’enpiche 1ie ?rcet de e ?o00r an coipe k et an
Id~*sl nre-'ier . *\'1 noy-, r ;r «idrons 3 Tuefitlon pO* Wt

©atre n thode, pi «st fournis p«r 1- notioi de v3}ontlon

Par v lu 1tl on i_te . OU entend wune r "\"ri Cf {~1 O
non constant«, dee t3o.nents 3e k , t 33a que
'f «C7 »- <f<1)- HIN) (*>
f (C+72) i ~ <¢) + Y (B)
f On entir* fiodaltftt ~?(0) =0, ~ 3) =31

(™N) ni-rnlfie que le corp* k dr*¥Vi<t un «gpsee n tx.ique «i

1*00 rend ~ (E ~NT) ? djL A«* % onts”™ #~N *
On en Ac¢Atflt une notion de_cnnv»?2v-0"' @ an* «04%* £ re0nr«9«
g* »in-f ( £Ev 1 noor n,n «as«» gronde : a’!! exlot« f.30rs
tel '-ue 31".. ¢pf~r &P ) «ij0, ~ B«r?> Elit 1* ilta de 1«
auite . I'n fcn«3yae on d. finit 3e« nonbre? Irr: tl nnele \
pnrtlx de* noitibien =< tio en. ¢ lir»lt€ s t«a oon-

Terpenteo ( deéefinition te Cntor)* 3 -d1l¢.tance ctant 3¢ rn-
3eor c'booSne d« 31 dif cxei.ce . On o>.""fent r*no! on corr.e

parf*1t ( u «*r>* toxic3onl!qgne}, 3r cor pf 'le?? nombres r« ele
ofi 3e corps d**? rotJnnuolt oet p3ompé et en* partout 3«nee.

e ici : toute auite conver A nul rn* p ’ noor



limite tin P dva* k 9041l r | il illen IESHF 11N t«  _Ji
pit liflA ttIM < [3 I rii 31", | ) ( '«i ? lata car
<f (fj ' MM?2,)) ¢ fi ~ | | "*»**_ (S) ).

£ JL " N *cat , d,iscxfe» {£) *t (4), fonction» oonti-
1093 de | ,~ , U7S"3 d* 3: #1't iCi @ ; - [/ ¢ '-’ur
N C 1 dono i s 1.im. ~ , H > 3l/'« , on peot dt.fi-
alar ~— ~ H %& . H o4 N3 =ll:m\o N,ir?, e*
r#ep«ctiY« rent . 50 ata*, -y » 11 MI - 2= 0* _

_ » S I
~ 0 T e rrJ , 4°V=21 -'ire al lit« (¥7-"¢-0

ntBfRiux oo»lir*i _Z ?on.aodt l«u e« sil > un c-ar ja,
QQis«f<l U9«13surs m*pB69 weétrl*uf pour 1* dis tauo» <*t k
y jat porV*iat lenni ; @> corpa eu* dit 1& far-ifet'ire a 1ir pcx

\'

?».- *f?'la 13 ? ut diet Uif-feer ;«y\ cus : ;oit rP&bord { vslac-

tlon ok 1 s *9p”ot}( @?( a ) ¢ 1 ,OW c*'o aein* or. entier
neture3 i >1 . Soit muu tstity i.<turel, tcrivous-Je dma
le s: itene vit b«ee « *al m ¢ & en aura
«ecg <%WES .40 .k . a e co FB

1t <@, le | 19« I r /«a Lf (1), cp( 2 )0...<f(0-r)

en fiorig pfx(Ta} ;
(m ¢ <f(oa) + i (0% * eeeerx” A (%ir-) <f(a*~")
e HcU + >F(0 + T {afi ._... +

¢bone (m ¢ k cpo , st a« mSne Nra ) ¢ k™,

c?i03 Wed no!t & , lene N (»@) ¢ 1
Soient alora f # emvm k, et p..r ex#:;ip3o c>( N ¢

on o 1 | Lf[{\ )*J sr [<f (



el

£ O (C) + ) if (C ) (7)) <0 n ) f (™) O
+....
¢ (0+3 } if (£)*

quel que aoit'v. , d’ou T tf (™ +>|} - (') (C).

Soit » inant co f»ntiir s * ra,to,+ ..., inrt—
done p~r (C) ( c™) «at A oo p3ua /nrand d-s nonbreo ( co,)
........... (t*\, ) . none borné, 3one f 3 , oar alnon (v )
8«rait non vorné . Qonaldlerone 3eo co tola qo# (lo) 3.
13 *n «xlate , »lbm tp o«rt>It ennatento . 2la formant an idé—
d*?j r> () , et un id« si premier , a’iprés (A); soit ™ eot
té**},*?" uh entier « o Co ) et j¢ O ( ), at aolt

(XL) » W' £ 1 . Soit £ ua nombre Quelconque do k :
el lvexpression de (r ) cnmn# produit de pulavance9 d»ideéaux
premier« contient un ftM l««V ™ | «vec m Ctci ’ ctear
oat dit Jo cortribution de & et sinon, on prond n * C
et 3 co ution de -if h ~ sern 1 « aolt donc on tout ceo,
J W " IA%

cette contribution, 1'e”reaaion do Cst ne contient p3us
-if doncyngZ_\\:v\A%’st ‘uotlent de flou* «ntlero p O [A/s\) , et l'on
ci Lf jx ) s 1, d'ou > (~ ) t“-ur . > est «insi
comp3etoment def3dnie . Rrcioroouenent, ~ tout Idi € pre jler

et h tout w C1 correspond une v>3u;tion 'f . Le fer-
meture de k por rr tt« v'«3>Uc*tion e»t dite 3« corps sdigue
dedoit ie k s 13 ne 1p#od vislbl nmont pfiR de w . On convient
de prendre x d« aniére que *si p est 3e nombr« pre ler ( o-
tionn«3) raultl ple de , 3»on «1t *f( p | m «n : <F*Qt «lora

3s valeur ab3o03ue”>-’-digue d® n k P



6.- Si <f>1 pour tonn 3#:- pnll*rb rdtionmus > 3 , ccri—

~onn, cmme plw b&p+, lrer.*i«r naturel m dms 30 systeme
d© Tasse s, on «ors : k
<Ff (m) £ cf riI + N(*F) o 4 Ip (@) =*"Q ___(_32_‘_‘?%(5)
' J tf(a)-1

«f (m) & tf (*K

De ®?n#, 'sDOI** que soient 3*« antiers h, k, tels que

rﬁ&g,s v , on a <Nm) ¢ <f(a) K ; %5/—!9——]:—[—'—%— entraine
k 30%.m
lof. W (0) N il loef *f(a) 0i? a
— oo I - dono - ?) e
lof. Lf(m) k | or y>(m) 30" ra
et d« nene 3or if (m) lojtr d
_ ©t par aai te
309 if {£) 3off a
(a) = jajn A= cte . Uai23eors . pr (B),
(2) £ «™(3) 4 if (3) = 21 donc A - 3 . Htclproquement,

 {*) B I5)~" fournit , que3 que soit a ~ 3, ane ti*3b«-
ticn da corpri R, su fermeture Si étant 3e corpe aies nombres
réels . si k est quelconque, 13 contient en tout cas R t «t
aa fermeture contient SX ( plue exactement, un coron iso-
ler phe Si ) , Si ky est contenu, c’est donc qo'l3 existe
un corpr or: nor/bree a3£E bri:?ues rtela I<4, ir.omorpha a k
at tel -ue ai, a ™ icaa k correspond ¢, Acnf k"

A A EATD T I OFN A : a tout coipa k”et a tout » - 3 cor-
respond a'i® valustion de k , 31 k n’eat pfra danaldl , formons
Inns la fermeture de k1 3e piuo pétit corps k. SI qui con-
tienne * 3a foi3 k et Sl : o*est une extension finie de S\

donc isomorphe au corps les nombres comp3exes ¢+ soit , d?ns



ce corps, 3»élisent z- etQ T <f(s5°) » <f( coa v&+i8ia OiJ)
f |coa vl «™ (i). i«r™® Vorné que3d que soit
V yo. O, aonc i *1 . *t par soite, \"E étant un nom-

"bre ¢ 'flU .cu 1< 6, ip(z) » (f(|2)» B \z| .11 v 8 donc
dane ce e s, un corps de nombres a'igcé'bx lque» complexe» k «
latimorplie a kt et «1 h % dan» k <sarra™*-pond £fd*n» k~ , on
“YIC ) = 1C.I1*" fi'0'y>i»oqu«ni*nt, * an t« 3 corpe k”~ , et
\ AS3 , corrropond a « v la tfon ea&r Kk

t>» 113 euro, ai k est d* de”r* n, il y o n maniere» de
représenter k { supposé donné co;mfi corna »bntrait) *u moyen
3»un corpil de idisbrvt i] r orignea .<e3a ou compl»jcea k#
Il senbleralt lonc quMIl y ait n *«nl33es de v~lutiona de Kk,
nasia en r> >|lité deu corpa k" , c/ri.Ju”neée», don-
nent éTidem nent 1*3 m« ®«e rel uf'tion~;, . Dene tout >utre ces
eux corps k flon jeut d#s vtsl 2r-tiona distincte--

Ehfaque f«raille de valuations ”“insl obtenue est dite
(pi.r définition) correspondre h un Id-.e! premier t I»Inffnl

de k

7.- Hev*nona aux corpsM -aalque» . L*«n«ly3» tfaa* oes corps
rspo”e sur lefait «aivint, oo.ui ouenc* 1r rti-te Te (C)

oo
Pour que 1 aéria ;1 — "N converge , 13 "rat et 13 auffit

Nue T/ te '« vgi « C.
Parmi le» -1 _, on aistlnarae 3»” entier» Aj -»digue»JL™
limite» &’entier» de k . Pour un tel nombre ¥ on a cf (SI)~"1,

cipro”uene gt, »oit Si ™ 3im. ~ et ~ @A0) i 3 : pour n

see** Crxxme9g<f (N ) £ 3, donc = A co”™et™ trnt



«ntiere «t ~ # O ) ? on jourrj ™or 1 trouter entier
tel ,1U9WU ly*") 3t il 1Tn lt« 0 «

01 \la 2u «IM1-.** formant tm aan«art», A taat J? en-
tier car 6; OUAU, quai qc? »oit n, \ns.cl> vic de r*r+«f no4
nui s t cal3* a 171 0*1ll« wv>nt-rti* nn«nt tou> le ' entT* du le
oof*i3ee*«D"' \ > 1 & defl ( 70 r«ns d« 1» o1 < p )

Bi't 37?s'33airr& Il1*n 3£fini psr e*tte rolt* de clspata a» rue
t*s ( cf. prp'.rt), t’inverse d’un entier ? ~ O «at «ncor
ertier : O r ai ¥ Ht. to ,~4 Of$) , st -n rur- I/* «
1., * 3 € entier*”™ etant tels }0S « I {"~ ).
C«h entiers ¢’¢-p e!3«nt unités N -.adl~rs*g; c« mont 3«r non-
lires pour lesquels >f (i) -1 . 3i <f{ i ) ~W™ _ on sors
Ja. = JI®» K , T »%f~ or:? onitc

L«n entier» * C (ij11 fnr ent, 1'r - 1’ »nr.f o fies entiers
ij7 -adiquss , on JUW .ni > -%ler. nn*. s’r”"illers «neor* 1’i—
dCal tr . Tu;* X -1 *™n W t- rr* o0i?2c T A le
soit e *ffet. M«r.& un t23 IMSvI#J7= X2MIT un m;mt>r¢ oft 3*ex
:Joauit la Jle Z coi; le pl por: i"l© e« 3*idCv3 contian-
ura donc toutf 3 @ rtorabr«8 J’e”nor*nt ?2/ m , «t# par hy-
pythie, eoujc-Ift ;jr:1o -nt : 13 ae rnnf;m5 tre tj7'w. I>e plue
tftttt_lai¢l S*S Id'rFi r-1uxprl = ?2;r » {d**) ~ (JL N} #
K¢tant un« uaitu quelconque

Prenons dei-; or.” TF.r. 4> ~i iqi.es forn.-.nt un syet'uta com-
plet de restes .nod. 4% : noua pouvoa' par « « ?3« choisir
pour cela d#& «nliera de k. N ( * iillours

P
Og=s r.oie da -p f 1 dtant 3 dsijf* de » ) . >+ T



1.-H-10

on entier qu«3cnnqua, 11 n* a contra moa4, h | un dea C

soit 2 4.5 HE-2 stams lor. entier, «t's ¢y, ()

Soit 3omo «n rn-r 3 I =" » &4~ JLA Vo-"-= £, ( 4 ) ; IrZ poor-
re a’tspiire«* par an di' ¥ei ©Oi>peetent «n aérle conrftr*ant« sul-
vftit 3©a 001»;e-i0ea A

— it 4 .o+ Voo,

«t I*r>a obtiendra row l«« «ntier-s 4fF-adieu«« on« foi» «t on«
H 1)« «» (fonniiBt aox coeffioiants 3«s ™ val«ara incon&r»«»

I »if { Dono 11 ptii?’ ano« A« leur p v.le %eat oeile do
confi.o) . Sl — n*«at p 3 «ntier.JLW>_ «ntier pcor m
«es«jt grend, «t '"A peorra «neore e’eaepriyaxr p?r on d velop-

it «oiTant 3«« poi«fi»n©«i* crois.; .tfte de JZ
e VIO S>> »

fnfin, on s on principe 5« Bolg-»no : SI une suite de

no bres Z* ent Morne«*” , on «O* «n «Xtr Ir« une soit« oon»
vergente . i.*h;/pothdac qu« if (3 M * donc

j’il 'y en tel que eous les -=-"«oient entier» ; dons
cette suite d*«nti*r«, 11 y en sdrs «nt une Infinité qui
ont aieme rent» eiod **< : (1o forcent une wulte p?»rtiel3#,

d’ou | ’on peut a nouveau extraire uns ~uite d’autlere qui
ont mSe reste «Mi«x Ap «t aln«l de siit« . Lt* suite di ago*»

naie -et alorx convergente

P.- Theori« _der_sxtonaiona_finjesa. 'oient k P le corps
*81ifB9 d cinlt de k «t de 3*idéal premier dan« k . p

.tnnt 3e n» bre papetier m Q (N ) « l«» linitoa de- nnnbrea



I.-H. - 11

rationnel* forraont don* k on soas—orpa . %0l n*eot an-
tr« quf Ip corpa des nombre« p-< dlcu«* . k-y <?* ex*e don

oi,yt br 1-rfiig finia d® 3™ t soit Oa effet* un nonbr® a© k 5
pour m ss8«2 frani, p z * Jﬂi e«re an «ntler, limit® d'ano
suit® efintiera u? « mtc?, - ta®uo™ ¢ .... + m de k, les
m¢ .t nt des entier® r*;tlnnn«3s . Df ri 1* cip® dt Boi«*

i¢.no, on peat extraire a* c#tt® «ait® une potro ol chican

des m¢ a wi1*f£e vers oa tnllft p-.di*n® K¢ , ifou

S A+ RN
«t AL Xou)M 1A, . vV XA AtoN 1* Xy <Int d«B
nombre®© do : k.~ 00t donc an 37~ ~ orel« fini , donc,
co*n® on sait, «n® «xté”elon >r brino® fini© , d©® c-r; n

At'c les not; tlofii;- 3r * ayr t27n®e bypercenrpl ©t«b, on peut c—
crir® kA t* k X

Pin© ~tintrsJisifnt, of k* est an ?on?-oorpa de k, «t
49* IM Aéol premier de k#, gal «nt multiple d®4” # 3®b limite*
d® nombre.« de kf for ent ;Vnn k™ le corp™ k**, |, 1 .tArMu'dl i-
r® entre et kK et k®™> en est donc ®xt®naion fini® #
ziéci prono «?acntt noos nilon© voir gae toot© extension finie
dO corps "«--di*uee pea+ Pfobt«=ir d« cette ---inior®

théorie dr cea extensions finie© ?e fonde ear |le

Inirj 1i?alvar.it

Un polynora® irr ductibj© daim 1le corno — BEILJEA.

est irréductible ou poiae.nce 1* pol*nome irr d?ctibie moda-

I5L A,



l.-H .-12

Soid «n effet F{x) tan polynme 5e n * cnefficie it

AN

«.sdiques ; V'nrona "US si ?{x) * ?(x).&(*) *

t nt deur 0S| 10 « pre iera entre ~ux e»od. ®* 9T ne peut

$tre Irr* ai>ct*bl«s . Soient r, s, le« ««¢irés d# f et * (svec

rts a n) en poOrr*& déterminer p r rcooruno« 4«« polynomea

i@t J? d» lesrrés r , s, de sorte que 7*on;®it s
2{x) > (f 1] t oG L+ . +ng Nt L)
cot ai on pose
CHr_, = F wIiPHE - >« "S *'n & AFeer+
et que | ’on suppose que T'X) fA 11

A~

, g , pr 1 c I tion
I—(,,. KA -0- 15§ - d~- M*- [ ~
cfeet & dire

suffira d* mterminer f»

F - L~ Lif,,
fg+ri, « | ('Ceo)
ce oui e»t poeelVle, 3e second .e «ce ~tont entier et f,

g
premier« entre <ux # F(x) epperait ainsi aonme produit de

deux stries f «vidsac»*nt conT«rge”te#) qui repr*.sentent deux

polynoraea " -adig:es de degrés r. s, d’aifleura pr*

ra en-

tre eux

9.- Soit filoiH on corpn ~-rcM iue, Yy la vieur absolu«

dono ce corps, et soit & « kT f $) une extension finie de
r

degré n. engendrée p r une racine 0 d*une t'.on ve ’ ~ré

n 3tt<dootible A&rw , dont le» «titres r~clner seront

ee e _...g"").

Soit H un ¢l« "«nt. 4« « 't H «t a#n cfmjofcoé» H* H"

H seront lIsa r&cines d*r :* équation nor »© ( coefficient
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de x™ » 1} Mmi ddte* r.iint-e & coefficient* fiunr? ; Ot

siira ait entier «i1 a** copffio~nta °or.l 1i* « wnti«re de ¢ .

‘oit n WIR tiorr-f: le H |, 1 "9 {3) ®3* t*r-n« cong-
r*, ur* c«* te oti*n . WEGOWEM «P {H ) =[ ~(aH * 1

el Ma«* d tio k,r, «i **« feactlea «o0SaeSAii Mtn ~tec 2a y*-

leur &biolu« . V ‘'#at N (H Hi]l a tf |[t(}. OG> f l4i8

Direntrons 7« 1eos thiorenee aulv«r»te

.- Fou? qoe H feit, tiZttgrk BB fgftt et B3 seffit @pe

w(¥M X1 )- 4 1 c'erelaj £ lirBlrgaeue B hsoi® 2&En™iteir« r

£x- 03 tFEH ) g W M>) . # ( 44 B # Jf.H.)

|.- En effet, la condition «fit c-cjdt*T->ent wx ceses ire
Boit aonc n H entier, «t rolt Ji.K3e ©Ju* fctll $6non3nst«*ar

cowibg 4e 3'équation nomg¢e ??xi » 0 * laquelle o tiafont

H «t 898 Otunj: " I 11t k ) 0. ytU~(x) ser- 1t - x\g(x)(yt?)
X «t g(x) et il re»l ib entre enx 7iod.4® { «t r ~ v ).

?EX) n«ajt anno , d’aprAw lu d monatr tion -lu 3e»rne, pro—
dull de eva -jolynorrjoo ore riler« «atre -n-x, e« o5 «st ! jpos-
sible ; p-r Maito, m o o* H «rit entier

.- um iuta P ((ﬂi} s ¥, dono ij- «et 4DMEV4 &OtkE
1 ¥ ﬁ'b 3*«SHt itTdaxei, et of (1 + St ) 1

On peut kWi tutemare MI ciampd X toute Ba théori#
e ;OftE #ux WIT-5 &t 7 pour 3ss corps » —Nigoets . ' r—
uaMj ra e ffhtt flae, -1 O fen pos»é W m (p¢) t padglr (H )
«et éoniooa »0 ealtlal« entier de X lo* -, : et i*telon*

h. W
laf 2 I p8un ya*ite T>l— 1 da |2ap; ( Kjl]; roit H en
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élément de <h tel qus <f( T7) = W, 1*idéal principsi
(77 ) « -jd ae-rs lI'dniqgue idéal premier d? | "anneau des entier

de JT , et toua lea i1déaux de cet, anneau seront des puissan-

ces d6 -jo ; en particulier, pour | ’idéal ( ) de cet anneau
gque nous appellerons «notre ~ , on aura ~ — Jo
Bnfin, 1* nneau de» entiers de dx est un module fini, de

ren,” n, par 2 pport a 1T"nneau des entiers de Kk * on e
démontre en déterminent une base n* , /-/t, .... Hmx exactement
comme lorsqu"il s’agit de I"snneou des entiers d*un corps de
nombres algébriques fini par rapport a l'anneau des entiers

rstionn6l b ; donc 1*anne u des classes de restes mod, dans

est un module de raog fini f < n par »apport au corps des

classes de restes mod, » dans k ~ , il a donc un nombre fini
d’élcmenta, et comme il est SVrs diviseurs de zéro, c'est
un corps fini ( champ de Gr.lois) , De lit on déduite, pour

tous les rési”Nltsts analogues a ceux du prg-7 ainsi que le

lemme du prg,8 ,

TC.- Do oJus, si g désigne , ocraore plus hsut, le nombre drs
clesnés €e reste» mod, ~ état k» , g 8er™ le rionbrede

eleeee* d# restes mod,-40 dans Ji ¢ le nombre de classes de
restes moo . -"De=-'ij’ aans sera alors (g ~ ) , comme on le

voit p&r exemple ?u moyen du *,velo .rment suivont les puls-
Sc-GChS de TJ . Mais dl1 otre r.art, //» , Hr , H* forment
une base des entiers de par rapport 6 l'anneau des en-

tiers de fci_ , il.out entier H de est de 1s forme



ﬁv N“c Hu Tf.8 ‘ de f© s on obtient
tcc;ﬁte: 3¢r- oi »erse de restes caod. dtaas <R&C<<» #M| nt a cha-
cun flif ~ q v 3enm 1Tinonn.’roes mod* * et on obtient ehiioo-
ne an* fo!'met em seule, CTr ai i. Wt « 2-F U. () «
S A "— Hi 0,2 o0 fcler, Toc ) . Il y a donc
AT g/m olt aw d . --i od. 4/ : «t par suit

n » e .f t f ¢ p;s31é le der« relatif de -3 P® r* pport
&k ,r . e l'ordre de r mlIftoatlon de lo na

A n*s«>t autre chose que le 4i|fé do corps il de®
classes de reetee (MU~ d”as pw t,pport a» corps Kk~
les cl aaaia de r ?tsa mod. dan» k” ; dont 11 eot exten-
sion si 84brique finie . Soit ~un <lir.ent g tear de A'"
par X p-ort h Kk . de sorte qgqae oi « k (7" ;

soit F(X) « 0 1»équation irr dactible de e.rrc f lorti *
est racine : les coefficiente « F <t»nt der cl *sesa de r«s-

tea r.od.-u 4tat k , on p~nt écrire F «

les £ ttiant pir -pip <3 intllV f de k ; ce p~lynoras , ¢c—
tMit irr. 4 etibis a*ns k~ , |,e:t S fortiori k™, -
>lKie d«na *> < *> posséde une r ci is | 1I* =" le

le ie# da prg.fi 11 posséde donc ”asssi um ricins sitapis *

£ . 3> corps ¥ 5 k (™~ ) * extension 1 *:1 us de de-

rrée P de k, e-* donc contenu drne JT , i® t~l eur ~bsolas

y definit on« v 1lnation » —Jdlqus , a¢ ét»nt. xox ld* si pr#—

nier de Te * 1*e:i«snble de;-; liraiter d**|l :;.ents de Te dans
for-~s an coma "F- « k [Aj ) , ext«r:i»ion & asgstd i de K
a * C n £
/T sat este s'lon 1*¢>r 17 e de de?*ré —e e -le Te—. 1Nifl
f N
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lep corn®@ de** a3livbfdl Ge r& xttes mofl, ~ drno k- ®st oontano
téhe & *y confient k*Y et comtiemt one racina ~ d® F{X)z ©

i3 et donc de @e”~ré f par rpproort a k , et me confond fv*c
fc*. PIPr ssiite 3e affr:" re3 IIf de 33" 3 =-r ¢ avte a

Y e&t 3 : cpjoi E A per 7 pnort Il k Balf f. et pulizp¥d i 88t
aussai Be u!‘_{‘ ri + de Ic’} p«tf rep ort U kn'/\'/, 3»ordre s« E o»el

ti :n a * - de'WW €iona ¥ j #8t 1 , om p<sam dbmio écrire = “

Le carpa B s app8I8# corps dMnentis de JI p-r r oport
a k™ . Toowt entier 3e est ¢ nefru mod.~9 4 un entier de k 7
etK2ett 3e p3ua petit corps IatlesaildBrNre antre k:‘\et $Z QH
possséde cette propritte - c”6Rt ce qui r* aaBte du fait oue
IE™ es»t sonTetemim, 8e e qu-3 domc Fiit eéA-na® toud® «xtansion
fimade'~C _ldé k<3 dont 3*¥ldcfad pTenBT €84 d# degré f p»T

y&mprort a k :

B3 .— towr jichdyr do* ~'fisontre/ >YBZ pswl etre emor iidkr?
ssaon® corps A -ttdiqua t prenons 1E §9wns point dbke ddééppaatrit,

et, pour aimpd 1fiex 3<s0 notstlonp, “pceldons—de tt BOTnx«lis k.
C*3 revieat &€ upposer que f * 1 et e " n . :rolt St= k (@)
{9 ¢txnfi @do Bbtt€é entieag- et reokilfi 67Pune Lgu-ithon Bimr d'cn?otii-
bBa’®XX) « C d4s dd4fTé n . On pooryaq ptendra P nssss gl'snd
pour quwT3l n» soit pt©- possdiddie do trowver dew* polyn@migs

N, Vv>, h veeeFffioiemt« entiers dtma k™ , #3 & cue
o]
ApA(X) « AIXK) v (X) ) ¥ sinon em affet on poworrait

trouvear une suite d& yt Beor b de pbird& finident, orolan”ntes

te3 que 1- ofynoraes correspond nto convergent, et
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&0 m* serait pra irréductible . ®*9M o«s condition», tout

polynoma & (X) Somrra & <o mod. -ir*' ser» Irréédwetlitl« dans

kA~ : car r1imon ( en vertu d*wn rsideomemaemt "bien oommu) il
serr it pr Sdtait de £xux rRoJynomed $f t P> goefrriciemta entiers.
Supposons 3Pord que €¢>0( ® ) aait * @ ") et

On peut toujours éovife 3>m K * f T/+2 .4 7av & ° Ti*
les £d étamt des entiers pris p*r eyehple 1-n¥ f, et O* t~
entier . Prenons an polymémee it (X) a ooef-flcinmta daia k
ot = X ) ( ) , ¢~ étant ~ 2t st > N

Tdolis ailllooms montrer MNua Lf n peut dt tér :niner ppr récurrpmwce

FNLA,T *** fegcon que . :
. w y Xk i
" —— MW e e -
aolit racine de 4> (*) = 1. P sour cela,
Xwe= £0 HASTTE ... + Qo TI
On e : 0 s> + & T # done
6 *<E(0 1 » (Xobl, } 4 40 ( ). BRI ({62}

of giilleaurs 90 (x& () = (& ) tfd*") , donc

4 (Vi = e (f3*) at

40 & )5 O (D) ? -t X
par suite aussl e Xt () # ® ('jo -«} puwinrcaas” & vj>0 {[o)
D* plus g X a_, ) s a&I{Xn,%) (Gad™) ,ddonc » '{X*., )

m
)

gst * 0 ) et & G (~pU) i
Sspposeonsnadaohoquriel 2dono «tH d &eimmvimdvé f* *?2»4.*. .. £O-i
(V>r ) tle I« Mig sorte que 4>V, ) = © (-fp ")

et qwe 4>(x 4_t) poit s 0 (JoK*) «t g € [Jd ) = noua vé-
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non» de TIOir ro'il en «et Man ainsi pour " » r.
N

»
Soit X" « Xv_,+ 511 0,1 aU3P®

4?2 (X, } S 4 (x T ¢ 4 'xn (k)
donc on pourra &t«rralnfr ~$ P«r 1 e co jilltlon
N — W9 )
A (X, ) TI° Vv
le second fctEt»* ««t entier, o» peut prendre pour fv par «xan*-
p}« an entier de k . On surs Men <& (X*) « O ( ) , «t
™ (Xv ) o*** 5 o (-Ap™M) «t é = | - *» poar sutvont ain-

2§ on det™crcinera $ MMMM sorarce d"une série convergente j
HE P (e }n 4>T~NV ) C N> _ Clone 4~ N

k (9 ) « t slnr ' extension oirtir iqn# ~inie de Kk de

<\fgré n, et e t continue dans - donc F=» k ~ )
X*k (&) est extekk lon tIfékr$|>i de k de ae™r n, et Is
valeur absolue ~ jr définit une valuation ~-odimia » E*»
tant un ideal prA*nSer de X ¢ 1*en«6"fbis de™ limiter* d«

nombres de K, contenant & 3” fois & et kA~

. ae confond

v ° & s jfcS gj, # Il «at ai:montré 'que toute ~ tfreion

finie 'lI’on corps -adique e>t un corp”® de raEme netur»



